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Для решения многих вопросов теории гр уп п , связанных с некото

рым! заданными группами, важное, а  нередко и  определяющее значение 

имеют знания свойств и строения т а  гр у п п  автоморфизгов. В изучении  

самих гр упп  автоморфизшв г р у ш  существенную роль играют исследо

вания по линейным /  матричным /  гр у ш а м  -  гр у ш а м  линейных преоб

разований векторных п р о с тр а н с тв .„

Начальный период развития теории линейных г р у ш  связан с рабо

тами математиков конца прошлого и  начала нашего в е ка , в которых 

исследуются в основном конечные группы линейных преобразований ко 

нечномерных векторных пространств.

В середине нашего в ека  начался новый период развития теории
о  • .

линейных г р у ш ,  обусловленный воздействием главным образом теории  

бесконечных г р у ш .  Успехи теории линейных г р у ш  оказывают в свою 

очередь плодотворное влияние на развитие теории г р у ш  автоморфиз

мов групп  и теории бесконечных гр упп . Это взаимное влияние теорий  

привело к  появлению нового направления в теории г р у ш ,  сущность 

которого, заключается в установлении естественных связей и взаимо

действий меццу абстрактной теорией г р у ш  и теорией г р у ш  п р е о б р а -. 

зований. Исходными работами в этом направлении явились фундаменталь

ные работы Л.И.Мальцева, Е .Колчина, Д .А .С упруненко и д руги х  ал геб

раистов. В и х  работах были разработаны новые методы исследования 

г р у ш ,  получены многие глубокие результаты по матричным представ

лениям бесконечных г р у ш ,  о строении различных классов линейных 

гр у п п , установлении связей групп  автоморфизмов г р у ш  с линейными 

гр у ш а м и  и  взаимодействий абелевнх, нильпотентнкх, разрешимых гр упп  

и  их гр упп  автоморфизмов.- г
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Изучению групп автоморф измов киль  п о тентны х , разрешимо: групп, 

применению полученных р е з у л ь т а т о в  в  исследовании, строения таких 
групп и их обобщений посвящаются работы  Д .М .С м и р н о в а , В.С.Чарина 
п других. Многие глубокие результаты, о различных к л а с с а х  гр у п п  л и 

нейных преобразований устанавливаются в многочисленных с т а т ь я х

B. П.Платонова,Ю.И. Мерзлякова, К.Титса и других советских к зар у б е ж 

ных алгебраистов,.
Как уже отучалось, успешное развитие теории г р у ш  п р е о б р а з о 

ваний было обусловлено воздействие?,; главны м образом  тео р и и  б е с к о 

нечных групп, в которой к концу 50-х годов были р азр аб о таны  м н о го 

численные методы исследования и получены  м ногие важные р е зу л ь та ты  

по теории нильпотентных, разрешимых групп и их обобщений с р а з л и ч 

ными дополнительными условиями ограничительного-характера.
Одним из основных направлений в теории бесконечных групп к это

му времени становится изучение групп с условиями кошчности. Систе
матическое исследование таких групп было начато в конце 30-х годов
C. Н.Черниковым, О.Ю.Шмидтом, А.И.Мальцевым и другими изучением 
групп с условием минимальности для тех или иных подгрупп, групп с 
конечными классами сопряженных элементов и групп конечного ранга. 
Изучение груш с условияш конечности дало много глубоких резуль
татов о строении различных классов групп. В 70-х годах'В.П.Шунко- 
вым, а также КВгеяем и Верфрицем была положительно решена в классе 
локально конечных груш хорошо известная проблема минимальности 
Чернигова.

Груши с конечными классами сопряженных элементов /  ГС -группы /  
являются естественным обобщением конечных л, абелевых груш. Изуче
ние ГС -груш било начато в 30-х годах в связи с доказательством 
А.П.Дицшном конечности нормальной подгруппы, порожденной всяюпл 
конечным инвариантным шоке ствоы зле?лентов конечного порядка. В 40-х
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го д а х  С .Н .Ч ерников  гл уб око  изучил Г С -гр у п п ы , в которы х множество 

элементов любого порядка ко нечн о . Произвольные Г  с  -груп пы  изучались  

Р.Б эром , Б .Н ей м 'ч кж  и другими алгебраистам и. Основные свойства и 

строение таки х  гр у п п  и  их обобщений были установлены С. Н. Черниковы;.!.

Изучению свойств и строения обобщенных Г С  -гр у п п  линейных 

преобразований конечномерных векторных пространств  и обобщенных 

гр упп  автоморфизмов, которые удовлетворяют тем  или иным условиям  

ко нечн ости , разрешимых гр у п п  посвящена и настоящ ая д и ссертац ия.

°  Д иссертация состоит из введения, двух гл а в  и списка л и тер атур а . 

Первый параграф) каждой главы посвящен обозначения;.!, определениям  

и используемым результата;.;. Охарактеризуем  основное содержание 

д и ссертац ии .

В первой гл аве изучаю тся линейные /  матричные /  обобщенные Г С -  

гр у ш ш  и обобщенные Г С -гр у п п ы  автоморфизмов разрешимых г р у ш .

Здесь рассматриваются четыре обобщения Г С - г р у п п .

Ввиду существования гр у п п , не принадлежащих кл а с с у  Г С - г р у п п ,  

но каж дая конечно порожденная подгруппа которых является Г С - г р у п -  

пой, естественно определяется кл асс  локально Г С - г р у п п .  Изучению  

матричных локально Г С - г р у ш  посвящается § 2 .

В силу теоремы С .Н .Ч ерникова о строении произвольной Г С - г р у п -  

пы и зв естн о , что всякая  непериодическая Г С -гр у п п а  есть  гентральноа  

расширение абелевой группы без кручения с помощью локально нор

мальной группы. Матричная Г  С -гр у п п а  является конечным расширени

ем центральной подгруппы. С другой  стороны, пример группы С =  А ^  X _ 

гд е  С  -  полупрямое произведение квазициклической Р -группы  

А -  бесконечной циклической группы X =  ( х )  , образу

ющие которых удовлетворяют соотношению х ‘аос -  (Х11а п1 д л я  всех  

п -  1,2.,... , показы вает, что существуют непериодические локально  

Г С  - г р у ш и ,  не имеющие центральных элементов без круч ени я . В связи



с этим естественно возникает вопрос о строении матричных локально 
ГС -групп. Ответом на этот вопрос являются следующие две теоремы.

Теорема I  /  Теорема 2.1 диссертации / .  Матричная группа G над 
полем нулевой характеристики тогда н только тогда является локально 
ГС -группой, когда она обладает периодическим коммутантом.

Пример группы 6 = ̂ (01]. {'о і)), гае X -  некоторое неизвестное,

показывает, что в случае поля положительной характеристики необхо
димые условия теоремы I  не являются достаточными. Необходимые и 
достаточные условия существования матричных локально ГС -групп 
над произвольным полем устанавливает

Теорема 2 /  Теорема 2.3 диссертации / .  Матричная груша С над 
произвольным полем тогда и только тогда является локально ГС -груп
пой, когда она либо периодическая, либо в ее центре содержится та
кая подгруппа А без кручения, что фактор-груша &/А локально 
конечна. '

Естественным обобщением разрешимых групп являются ГС -разреши
мые группы -  группы, обладающие конечным субнормальным рядом, фак
торы которого.являются ГС -группами. Отроение ГС -разрешимых мат
ричных групп изучается в §3.

Из результата А.И.Мальцева о возможности изоморфного матричного 
представления всякой группы, обладающей такой подгруппой конечного 
индекса, которая допускает изоморфное представление матрицами, и 
определения ГС -разрешимой группы следует, что почти разрешимые 
группы штрнц относятся к классу Г С -разрешимых матричных групп.
В силу следующей теоремы получаем, что из таких и только из таких 
групп состоит класс ГС-разрешимых матричных групп.

Теорема 3 /  Теорема 3.1 диссертации / .  Всякая Г С -разрешимая 
матричная группа над алгебраически замкнутым полем произвольной 
характеристики обладает такой нормальной подгруппой конечного
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■ и н д е кс а , все матрицы которой  одновременным трансформированием при

в о д я тс я  к  треуго л ь но м у виду. В ч а с тн о с ти , если ГС -разрешимая  

. гр у п п а  неприводим ая, т о  о на  п оч ти  абелева.

Э та  тео р ем а  яв л яется  естественны м  перенесением  теоремы йолчина- 

Мальцева н а  случай ГС -разрешимых т т р и ч к н х  гр у п п .

А налогом  локально разрешимых гр у п п  являются локально Г С  -р а з 

решимые группы  -  группы , в которы х каж д ая  конечно порожденная под

гр у п п а  ГС -разреш им а. Из теоремы 3  и р е з у л ь та т а  В .П .П л атон ов а  о 

п оч ти  разреш имости всякой матричной группы  над полем нулевой х а р а к 

т е р и с ти к и , к а а д а я  под группа  с  двумя образующими ко то ро й  почти р а з -
> .

р е ш и т ,  в ы текает совпадение, к л а с с а  локально ГС -разрешимых гр упп  

с классом  ГС -разрешимых гр у п п  э  случае матричных гр у п п  над такими  

подями. Однако в случае Полей положительной хар актер и сти ки  рассм ат

риваемые классы  матричных гр у п п  существенно различны, поскольку  

над таки м и полями существуют бесконечные локально конечные простые 

группы . Э то т р е зу л ь та т  следует такж е и з недавно д о казанн о го  Ж .Т и т -  

сом утверждения о том , ч т о ’ в ся ка я  матричная г р у ш а  над пслем нуле

вой х а р а кте р и с ти ки , не содержащая неабелевых свободных п о д гр у ш ,
*

я в л яется  почти  разрешимой, а  в случав поля положительной х а р а к т е 

р и сти ки  обладает тако й  разрешимой нормальной подгруппой, ф акто р - с 

гр у п п а  по которой  локально ко н еч н а . Из э то го  р езу л ь та та  и  определе

ния локально ГС -разрешимых г р у ш  вы текает, что  кл а с с  матричных 

г р у ш ,  не содержащих неабеяевых свободных п о д гр у ш , и  класс локаль

но ГС -разрешимых матричных г р у ш  совпадают.

Естественным обобщением нильпотентных г р у ш  являются ГС -н и л ь -  

потентнне  г р у ш и ,  а  2  А - г р у ш  -  НГС -груп пы . Напомним их опреде

л ени е .

Г р у ш а  6  ,  обладающая верхним Г С  -радом  ^ С с С с \ . . с С  ■

~  радом, факторы £ / +/ / Сг. ко то ро го  являются максимальным! ГС
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гр упп ам и  гр у п п  С  /О .  д л я  в с е х  1= 0,1 ,2 , . . .  я а з н в а з т с я  НРС - г р у п 

пой и  просто  ГС -ни л ь п отентно й  гр упп ой  в сл учае , к о гд а  ряд ко н е ч е н .

Строение т а к и х  матричных гр у п п  и з у ч а е т с я  в § 4 .

Ясно, что  в ся ка я  м атричная  гр у п п а  С  естественны м  образом  я в 

л я е т с я  гр упп ой  операторов л инейного  п р о стр ан с тв а  [С ]  алгебры  в сех  

м атриц э то й  группы  относительно подобных преобразований ее м атри

цами. В случае ГС -ни л ь п о те н тн о й  м атричной группы  С , и схо д я  и з  

т о г о , что г р у ш а  С? индуцирует в п ро стр ан ств е  [С ] I- С -н и л ы т о т е н т -  

ную матричную гр у п п у , индукцией по степ ени  матриц д о ка зы в ае тс я  т е о 

рем а, описывающая строение Г С -н и л ь п о те н тн ы х  матричных гр у п п .

Теорема 4 /  Теорем а 4 .1  д и с сер тац и и  / ,  М атричная гр у п п а  С- 
над произвольны м'полем т о гд а  и толысо т о г д а  я в л я е тс я  Г С -н и л ь п о -  

тен тн о й , к о гд а  о на  обл ад ает нильпотентной п од гр уппой  ко н е ч н о го  и н 

д е к с а . ' •

О казалось, что  кл а с с  матричных А /Г С -гр у п п  совпад ает с  классом  

ГС -нл л ьпотентнм х гр у п п  /  теорем а 4 . 2  д и ссер тац и и  / ,  поэтом у к л а с с  

литричных г р у ш  /  совпадающий, к а к  установили М. С .Гаращ ук и Д . А. Суп

руне н ко , с кл ассом  локально нильпотентны х г р у ш ,  кл ассом  нильгрупп  

и кл ассом  гр у п п , удовлетворяющих нормализаторном у условию /  я в л я е т 

ся  подклассом  к л а с с а  почти  нильпотентны х матричных г р у п п . Более 

т о г о , из д о к а з а те л ь с т в а  теоремы 4 . 2  следуег, что  ГС -и и л ь п о те н тн а я  

/  в ч а с тн о с ти , иил ьпотентная  /  м атричная  гр у п п а  над произвольным  

полем обладает т а к о й  нильпотентной подгруппой ко нечн ого  и н д е кс а , 

ступ ень  ниль по тен тн ости  ко то ро й  не превышает кв а д р а та  степ ени  

м атриц.

Аналогом локально нильпотентны х г р у ш  являю тся локально ГС~ 
нильпотеитны е группы  -  группы , в которы х к а гд а я  конечно  порожден

ная  п о д гр уп п а  ГС -н и л ь п о те н тн а . Строение локально Г С -н и л ы га т е н т -  

ных матричных гр у п п  при дополнительном  условии ГС -разреш им ости
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описы вает следующая теорем а.

Теорем а 5 /  Теорегга 4 .3  д и ссертац и и  / .  -разреш имая локально  

ГС -н и л ь п о те н тн а я  матричная- г р у ш а  над произвольным полем обладает 

разрешимой подгруппой ко нечн ого  и н д е кс а , являющейся расширением  

нпльпотентной группы  с помощью периодической абелевой группы.

Э т а  теорем а обобщает р е зу л ь та т  Б.Верфржца о том , что  всякая  

локально сверхразрешимая матричная' гр у п п а  я в л яе тс я  расширением ло

кально нпльпотентной группы  с помощью периодической абелевой группы.

Пример группы  0  =  < а ш і >  , ' гд е  Х .(  1 = 0,1,2,...)- ьшокестзо

О* •
в с е х  корней  уравнений X -  І - 0  [1 =1,2, . , )^ -  простое чпсло, над полем 

нулевой ха р а кте р и с ти ки  или х а р а ктер и сти ки  р$<1 показы вает, что  д а 

не разреш имая локально почти  нильпотентная м атричная гр у п п а  не обя

з а н а , быть почти нпльпотентной,

В связи  с  установлением  в § 2  -  §4  строения обобщенных ГС -гр у п п  

автоморфизмов конечномерных векторных пространств  естественно воз

н и ка е т  вопрос о строении обобщенных- ГС - г р у ш  автоморфизмов в слу

чае неоднородной области д ей ств и я , например, в случае разрешимых 

мальцевских гр упп  -  разрешимых А -г г р у ш ,/  =  5  . Изучению таких,

гр у п п  посвящен § 5 . Строение обобщенных ГС - гр у п п  автоморфизмов р а з 

решимых А ^.-групп, 1 = , определяется в основном тако й  теоремой.

Теорема 6  /  Теорема 5 .1  диссертации / .  В сякая локально Г С - р а з 

решимая г р у ш а  автоморфизмов разрешимой А ^ -гр у ш ш  обладает разреши

мой подгруппой конечного  и н д екса .

В силу этой теоремы многие хорошо известные результаты  Д.Ы . О лгр- 

н ов а , В . С. Чарина и д р уги х  о разрешимых г р у ш а х  автоморфизмов р азр е 

шимых мальце в ских г р у ш  переносятся  на локально -разрешимые гр у п 

пы автоморфизмов, Некоторые из таки х  р езул ь татов  приводятся в диссер

таци и  в кач еств е  следствий. Построенный пример 5 .1  бесконечной с



тривиальным разрешимым радикалом  локально конечной  группы  автомор

физмов абелевой А _ ,-гр у т га ' п о казы в ает , что  в случае Т а ки х  гр у п п  т е о 

рем а 6 ,  вообще го в о р я , не вы полняется.

Предметом и ссл едовани я  втор ой  главы  д и с с е р тац и и  являю тся ГС _  

разрешимые группы  автоморфизмов , удовлетворяющие тем  или иным 

условия?.? ко н е ч н о с ти , разрешимых м альцевских гр у п п .

В § 2  э то й  главы  и зу ч аю тся  ГС -разрешимые группы  с условием  

-  условием  минимальности д л я  нормальных п о д гр у п п .

Условимся к р а т к о с т и  ради /)п -гр у п п о й  назы вать гр у п п у  с 

условием  , к о то р а я  не удовлетворяет условию и-г -  условию мини

м альности д л я  п о д гр уп п .

П онятно , что  каж дая гр у п п а  с условием я в л я е тс я  конечным
О
расш ирением квазиполной группы  -  группы , не имеющей истинны х под

г р у п п  ко н е ч н о го  и н д е кс а . В кл а с с е  э т и х  гр у п п  содерж ится и  к л а с с  

полных в смысле Черникова гр у п п . В этом  параграф е у с та н а в л и в а е тс я , 

ч то  в  случае ГС -разрешимых гр у п п  отмеченные классы  полных гр у п п  

совпадаю т.

Ввиду разрешимой тн /нг -гр у п п ы  В .С .Ч а р и н а  и з в е с т н о , ч то  о с 

лабление усл овия Ж до  условия расш иряет кл а с с  разрешимых.

- г р у п п .  О днако , к а к  д о к а з а л  Р .Б э р , тако е  расш ирение не выходит 

з а  пределы л окально конечны х гр у п п . О казал ось , что  аналогичны й  

.ф акт и м еет  м есто  и  в случае ГС -разрешимых гр у п п .

Теорем а 7  /  Теорем а 2 .1  д и с сер тац и и  / .  ГС -разреш им ая т'п- 
гр у п п а  л окал ь но  к о н е ч н а .

тп. /*п - г р у п п а  -  прямее сплетение ко нечн ой  п р о сто й

неабелевой  группы  5  и кв ази ц и кл и ч е с ко й  группы  X  -  п о казы в ает , 

ч т о  к л а с с  ^ С  -разреш имы х - г р у п п  более широк, чем  к л а с с  р а з 

решимых Спп. - г р у п п  даж е в случае полных г р у ш .  Вели же в ГС - р а з 

решимой гр у п п е  О- в с я к а я  х а р а к т е р и с т и ч е с к а я  п о д г р у ш а  у д о в л е тв о -
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II

р я е т  условию минимальности д л я  своих нормальных под групп , то группа  

О я в л яе тс я  чернит.эвской /  экстр ем ал ь но й  / ,  т . е .  является конечны:.' 

расширением прямого произведения ко неч н о го  числа квазициклически): 

гр у п п  /  теорем а 2 . 3  д и ссертац и и  / .

В этом  параграф е устан ав л и в ается  та ки е  ряд свойств -разрепга- 

мых гр у п п  с  условием максимальности д л я  т е х  или иных подгрупп .

В § 3  и зу ч а е тс я  строение периодических - г р у п п  автоморфизмов 

разрешимых А 2-гр у п п  -  р а з р е ш и т е  гр у п п  ко неч н о го  р а н га .

Ввиду >пп /т  -груп пы  В . С. Чапина, совпадающей со своей группой  

внутренних автоморфизмов и являющейся разрешимой группой не менее 

чем с ч е тн о го  р а н га , и теоремы 7 естеств енн о  в о зн и кает  вопрос о стро

ении периодических тп - гр у п п  автоморфизмов разрешнг.шх А 2-г р у п п .  

Ответом н а  э то т  вопрос яв л яется  следующая теорем а.

Теорема 8 /  Теорема 3 .1  диссертации / .  В сякая  периодическая  

тп - г р у п п а  автоморфизмов разрешимой А^-группы  экстрем альна.

• Э та  теоре(."л не переносится на разрешимые матричные группы , пос

ко л ь ку  над поляг,и положительной х а р а ктер и сти ки  имеются группы , и зо 

морфные гр уп п е  В. С .Ч апина. Такой  гр упп ой , например, яв л яется  гр уп п а

£  = <̂ (о  1 ] ’ (  р* 2 ) / ,  гд е  йС̂ (1 = 0,1,3.,..) -  множество всех корней у р а в -

оп
нений 2 , . . ^ , простое число, отличное о т  х а р а кте р и с ти 

ки  поля, над которым пассм атрявается  гр у п п а  О- . Необходимые и дос

таточны е условия существования РС -разрешимых матричных Гпп / * *  -  

гр у п п  устанавл ивает следующее утверждение.

Теорема 9  /  Теорема 3 . 5  диссертации / .  . ГС -разреш имая матрич

н ая  гр у п п а  С то гд а  и только то гд а  явл яется  /**  -гр у п п о й , к о г 

д а  она обладает такой квазиполной неабелевой подгруппой 0  ко н е ч 

н о го  и н д екса , что ф актор-группа- $  /С?' по ког,м утанту <?' удовлет

воряет условию Ш , а  каждый фактор центрального ряда- комм утанта  

Я ' есоь Я -операторно конечно порожденная гр у п п а .
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Приведем одну из теорем , в ко то р о й  описы вается влияние строения  

периодической группы  автоморфизмов мальцевскпх гр у п п  ко неч н о го  р а н 

г а  н а  « р о е н и е  самой группы .

Теорема 1 0  /  Теорема 3 , 2  диссертац и и  / .  Если в с я ка я  периодичес

к а я  гр у п п а  автоморфизмов Ф абелевой А -гр у п п ы  О удовлетворяет  

условию п. ,  то  гр у п п а  £  я в л яется  абелевой А3-г р у о т о й .

В тор ая  гл а в а  зав ерш ается § 4 . В нем исследую тся в основном н е 

разрешимые группы  автом орф изш в, абелевы субнормальные или только  

абелевы нормальные подгруппы  которы х удовлетворяю т условию мини

мальности /  максимальности /  д л я  п о д гр упп , разрешимых мальцевских  

гр у п п . Основными р езул ь татам и  э т о г о  параграф а являются следующие 

утверж дения.
О

Теорем а I I  /  Теорема 4 .1  д и ссертац и и  / .  Пусть С  -  Г С - р а з р е 

шимая м атричная гр у п п а  над произвольным полем. Если в с я ка я  абел ев а  

нормальная п од гр упп а  группы С  экстрем альна /  конечно порождена / ,  

то  гр у п п а  О экстрем ал ьна  /  почти  полициклическая соо тв етств ен но  / .

Теорем а 1 2  /  Теорем а 4 .2  д и ссертац и и  / .  П усть  Ф ~ локально РС~ 
разреш имая гр у п п а  автоморфизмов разрешимой А ^ -гр у ш ш . Если абелевы  

нормальній подгруппы группы  Ф экстремальны , то  гр у п п а  Ф ко н е ч н а .

Отметим, что  т е о р е ш  1 2  не п ер ено си тся  н а  группы автоморфизмов 

разрешимых А у -гр у п п , п о ско л ь ку , например, гр у п п а  внутренних а в т о 

морфизмов группы  О- -  А х  *  , гд е  А=<.е,0 ( /.../ £Г/1,-.у -  кв а зи п и кл и ч еская  

гр у п п а , X -  <.аг>  -  бесконечная  ц и кл и ческая  гр у п п а , образующие к о -

торых удовлетворяю т ооотношенаю X  Сч̂ х -  О-цО-ц.і  , яв л яется  н е

периодической А ^ -гр у п п о й , в с я ка я  абелева нормальная /  более т о г о ,  

в с я ка я  абел ева субнормальная /■ п од гр упп а  ко то ро й  экстрем ал ь на .

Т е о р е ш  1 3  /  Теорем а 4 .3  и теорем а 4 .4  д и ссертац ии  / .  П усть О 
-  гр у п п а , обладающая конечным субнормальным рядом с почти  разреш и

мы!® ф акто рам !.



І З

а / .  Если гр у п п а  С  пер и о д и ч еская  и в с я ка я  ее аб ел ев а  субнормаль

н ая  п о д гр у п п а  экстр ем ал ь на , то  и сама гр у п п а  &  экстрем альна.

б / .  Если в непериодической і ’руппе С в с я ка я  абелева субнормаль

ная  п о д гр уп п а  конечно  порождена, то гр у п п а  С- почти  полициклическая.

В взду теоремы 6 э т а  тео рем а  вы полняется и дл я  локально г С -р а з 

решимых гр у п п  автоморфизмов разрешимых А - г р у п п , ( =  3, 4,5  . В случае 

А ^ -гр у п п  приводится пример периодической локально конечной группы  

автоморфизмов, показывающий, что теорем а 13 дл я т а к и х  гр у п п , вообще 

го в о р я , не им еет м ес та . Отметим такж е , что  при ослаблении в теорема 

условия конечной  порозденности  всякой абелевой субнормальной подгруп

пы разрешимой группы  до условия конечной порозденности  всякой а б е -  

вой нормальной подгруппы получаем более широкий іміасс гр у п п . В р а 

боте это  подтверж дается построение?! примеров непериодической и пе

риодической  р а з р е ш и л а  гр у п п , в которых все абелевы нормальные под

группы  конечно  порозденн , но гр уп п ы 'н е  явл яется  ни экстремальными 

ни полициклическим и.

Приведенные результаты  §4 показываю т, что по содержанию они  

примыкают к  работам  С .II.Ч е р н и ко в а  и д р у г и х , , изучавших влияние абе

левых нормальных подгрупп  с теми или иными условиями конечности  на  

строение нильпотентны х, обобщенно нильпотентных и д р у га х  классов  

гр у п п .

Основные результаты  д и ссертац ии  докладывались на X I I  Всесоюз

ном алгебраическом  коллоквиуме /  г .  Свердловск, 1 9 7 3  г . / ,  на а л ге б 

р аи ч ески х  семинарах И н сти тута  м атематики АН. УССР и К и ев ско го  г о с у -  
\  °

д арств енн ого  у іш в ер с и те та  имени Т . Г.Ш евченко., на о тчетно -н аучн ы х  

конф еренциях в Черниговском п ед институте  имени Т .Г .Ш ев ч ен ко  и опуб

ликованы в р а б о т а х : . • '

I .  М .М .М урач, .0 6  -разрешимых гр у п п а х  автоморфизмов р а зр е 

шимых гр у п п , X I I  Всесоюзный алгебр аи чески й  коллоквиум, Свердловск, 

1 9 7 3 , 4 4 .



2. М. М. Нурач, ГС -разрешимые группы автоморфизмов разрешимых 

групп, сб . "Группы с  заданны)'® свойствами подгрупп", йзд. Института 

математики АН УССР, Киев, 1973, 309 -  324.
3. М.М.Мурач,- Про Г С  -розв"язн1 групп автоморф1зм1в розв”язнкх 

груп скхнчеиного рангу, ДАН УРСР, сер1я А, Й8, 1973, 696 -  693.
4. М.М.Мурач, 0 некоторых обобаенных ГС -группах, Всесоюзный 

алгебраический• сш позиум, Гомель, 1975. 1̂ ~ ' ч з.
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