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Н.А.Давыдов в работах /1 -2 / ввел понятие ^-м но
жества последовательности, доказал (С) -свойства ме
тодов Чезаро и Абеля-Пуассона и получил ряд теорем 
тауберова типа для этих методов. /В  настоящей работе 

(С) -множество обозначается (С̂  -множеством/. В 
первой главе понятие (д -множества приспосабливает
ся к методу Бореля.

Замкнутое выпуклое множество 6- В комплексной 
плоскости мы называем -множеством последова
тельности А^ , если для каждого £>0 можно ука
зать число А(£)?0 и последовательность отрезков 

' тц] чисел натурального ряда так, что Ап €■ 
для Лк-б-/1$Упк ,причем (/Пк~Нк) /'ГР\К > Л(£/>0 ,

/  6-, есть £ -окрестность множества 6- /.
(с21 -множеством может быть, в частности, точка. 

В этом случае будем называть ее ( Я  -точкой после
довательности АтТь

Основной результат первой главы составляет
Т е о р е м а  1. Если ограниченная последова -  

тельность Ан суммируема методом Бореля! к числу А 
и &■ есть (С) -множество последовательности ,
то А & б- .

Свойство метода суммирования Бореля, выражен
ное этой теоремой, названо (д -свойством метода 
Бореля.

Условие А ,= < М  представляется в этой тео 
реме весьма стеснительным. Однако оно /в  некотором
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смысле/ не может быть ослаблено. Это показывает
Т е о р е м а  2. Пусть СГп) -произвольная по

следовательность положительных чисел, стремящаяся 
сколь угодно медленно к + оо .Можно построить последо
вательность такую, что: 1/ I ЛЛ|  ̂С 6ь) , 2 /
= іа л~ ап..іі *  С(п)1у/а , 3 / последовательность
суммируется методом Бореля к числу А и имеет 
(С21 -точку, отличную от А .

Из ҐСг) -свойства метода Бореля получено ряд 
следствий. Отметим некоторые из них.

Т е о р е м а  3. Если ограниченная последова -  
тельность А п, суммируется методом Бореля, то для схо
димости подпоследовательности Апк достаточно, чтобы 
каждый ее частичный предел был (С̂ ) -точкой после
довательности /)л .

Т е о р е м а  8. Если А^ -ограниченная действи
тельная последовательность, суммируемая к числу А 
методом Бореля, -  заданная последовательность
натуральных чисел, стремящаяся к бесконечности, и е с -

V  удовлетворяет условию
, когда

-*■ О, а также условию Слт (гм)

ли последовательность Я* 

О <  т ~ п -
уПТк когда 0 < —£

то

Ю. Пусть действительная после-
удовлетворяет условию

о < м

Т е о р е м а 
довательность, Ак

(Агц~ Ап) «* (Ъъо) когда О < ( ^ ос’\
Если Ап = 0 6 )  ((9) , то о а) . Если
суммируется к числу А методом Бореля, то

/ и к  1УЬн-/)|  «£ £ , т .е . множество всех ча -и . - » »
стичных пределов последовательности /»л  содержится 
в отрезке 1 А - г , А + г ]  .

Для комплексных последовательностей справедливо 
утверждение, аналогичное теоремам 8 и 10. Известная 
теорема Р.Шмидта получается из теоремы 10 при 7 -0  .
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Теорема 8 переносит теорему Р. Шмидта на подпоследот- 
вательности для случая ограниченных последователь -  
ностей.

Теоремы первой главы формулируются, как прави
ло, для ограниченных последовательностей. Во второй 
главе доказана тауберова теорема для произвольных по
следовательностей.

Т е о р е м а  11. Пусть последовательность И 
суммируется методом Бореля. Если при каждом £>0 
можно найти числа и !Ъ,(() , для которых при
любом /19 Пл(&} существуют номера И (К)
такие, что для Л 1 /л К <  к  ■$ Р(л) I при
чем [Рік) -  М ( к ) ] 9-М*)* О , то последователь
ность Ал сходится.

Отметим частный случай этой теоремы.
Т е о р е м а  12. /Теорема о больших показате

лях/. Пусть возрастающая последовательность на
туральных чисел, такая, что

(пкн-п к) /17Гк *Л>о ),
Д'Л, '  А л-1а числа

0 ( з к )
удовлетворяют условию 

при ІЇ-Ф/Iк • Если последователь -
ность /I*, суммируема методом Бореля, то она сходит-

С Я '  /  А  - О  (Я* ’)При дополнительном ограничении пя ' /| г /
для любого ? 1 /  теорема 11 была установлена Пит
том. В дальнейшем Мейер-Кениг] показал, что это огра
ничение можно ослабить /достаточно .чтобы V  о (г* )  
для какого-либо / .  Ердеш, рассматривая теоре
му о больших показателях, вводил новое дополнительное 
ограничение /  Т. ц  ̂ / .  Теоремы 11-12
свободны от подобных ограничений.

В третьей главе рассмотрены методы суммирова -  
ния Чезаро и Абеля-Пуассона.. Здесь доказана

Т е о р е м а  13. Пусть Ш  М ОНОТОННО и 
сколь угодно медленно стремится к *4“о0 .Существует
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/последовательность такая, что: а / м  П/1 ^  с м
б / |а„,|= |Л„-А„_,|  ̂с (ь )/п . ,в /последова
тельность Л ,̂ суммируется к некоторому числу А 
методом Абеля-Пуассона по всем некасательным путям 
и имеет в качестве —точки число, отличное от А .

Теорема 13 указывает на невозможность ослаблен 
ния условий в известных теоремах Литтльвуда /  [3] , 
теоремы 90 и 92 /, Оффорда м  .Давыдова /  Ш  .те
орема Б /. Используя теорему 13,лможно, например, по
строить степенной ряд такой,
что: 1/ Л»- С М  '2 / М * 1 £ а к1 4 С Ы  , ’
где С̂/ь| — заданная сколь угодно медленно стремя
щаяся к +■ оо последовательность, 3 / функция ш  
принадлежит всем классам Ну, в @ди_
ничном круге и имеет угловой предел в точке 1
однако 4 / ряд 2  не суммируем ^ Х | -м е -

п - о
тодом при любом .

В последней теореме третьей главы идет речь О 

рядах, разбавленных нулями.
Т е о р е м а  14. Произвольный ряд 

может быть разбавлен нулями так, что разбавленный 
ряд будет суммироваться методом Абеля—Пуассона к на̂  
перед заданному конечному частичному пределу после
довательности /V  ^ ^ 0 %  • ® то же вРемя сУще_
Ствует ряд с ограниченными частными суммами такой, 
что при любом разбавлении его нулями он не будет 
суммироваться методом Абеля—Пуассона к числу,отлич
ному от частичных пределов частных сумм этого ряда.

При доказательстве теорем 13—14 существенно ис
пользованы работы Н.А.Давыдова /1 -2 / .

По материалам диссертации автором были сделаны 
сообщения на 7 Всесоюзной конференции по теории функ
ций комплексного переменного в г, Р остове—на—Дону в 
1963 году и на 1 республиканской конференции молодых 
исследователей в г . Киеве в 1964 году. Основное содер
жание диссертации отражено в публикациях /5 -8 / .
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